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SUBIECTUL I

Se accepta determinari si demonstrati prin metoda figurativa, metoda falsei ipoteze si
prin folosiri de inegalitati.

a=2b+l1,b>1, b =2c+1, c>1, c = 2d+1, d>1 (6p)

Din relatiile de mai sus obtinem: b =4d + 3, a = 84 + 7 iar de aici d + (2d + 1)+ (4d + 3)+
+(8d+7)=2021, (4p) ceea ce este echivalent cu 15d+11=2021, de unde 154=2010 si d=134,
=269, b=539 si a=1079. (3p) Din oficiu 2p.

SUBIECTUL II

Rezolvarea I

Notam cu C, L, G numarul de portocale pe care le au Catalin, Lucian, respectiv, Gabriel.
Vom avea relatiile:

C+L+G=29

L=3-C

C<G<L. (3p)

Tinand cont de cele trei relatii obtinem ca 9C>29 si 5C<29, (4p) de unde obtinem ca C=4 sau
C=5.

C=4 implica L=12 si C=13, fals. (2p)

Daca C=5 atunci L=15 si G=9, deci Catilin are 5 portocale, Lucian are 15 portocale si Gabriel
are 9 portocale. (4p) Din oficiu 2p.

Rezolvarea a ll-a

Incercari cu valorile lui C. (3p)

C+L+G>C+3C+G implica 4C+G<29. Asadar C<7. (1p)

I. C=1 implicd L=3 si G=25, nu convine deoarece C<G<L. (1p)

II. C=2 implica L=6 si G=21, nu convine deoarece C<G<L. (1p)

III. C=3 implica L=9 si G=17, nu convine deoarece C<G<L. (1p)

IV. C=4 implica L=12 si G=13, nu convine deoarece C<G<L. (1p)

V. C=5 implica L=15 si G=9, solutie. (1p)

VI. C=6 implica L=18 si G=5, nu convine deoarece C<G<L. (1p)

VIIL. C=7 implicd L=21 si G=1, nu convine deoarece C<G<L. (1p)

Pentru C>8, problema nu mai admite solutii. (1p)

Prin urmare C=5, L=15, G=9. (1p) Din oficiu 2p.

SUBIECTUL III

a) Suma numerelor de pe cele trei laturi este:
(1+b+a+2)+2+f+e+3)+(3+d+c+1)=1+2+3+(14+2+3+a+b+c+d+e+)=1+2+3+(142434+445+6+
+7+8+9)=51. Suma numerelor de pe o latura va fi 51:3=17. (5p)



b) 1+a+b+2=2+e+f+3=3+d+c+1=17, de unde a+b=14, e+f=12, c+d=13.
Avem situatiile:

L {a, b}={5,9}; {c, d}={6, 7} si {e, f}={4, 8};

IL. {a, b}={6, 8}; {c, d}={4, 9} si {e, f}={5, T}.

Un exemplu de distributie este:

(2)
ONO
(6) @)
O——0—O

o L {a, b}={5,9); {c, d}={6, 7} si {e, f}=1{4, 8.

(4p)

Pe 6 1l putem pune pe 2 pozitii.
Pe 8 1l putem pune pe 1 loc.
Pe 4 1l putem pune pe 2 locuri.
Pe 9 1l putem pune pe 1 loc.
Pe 5 1l putem pune pe 2 locuri.
Pe 7 1l putem pune pe 1 loc.

ey

In total avem 2-2-2=8 posibilititi.

In cazul I: {a, b}={6, 8}; {c, d}={4, 9} si {e, f}={5, 7} avem tot 8 situatii.

In total avem 8+8=16 astfel de distributii ale numerelor 4, 5, 6, 7, 8, 9. (4p)

Din oficiu 2p.

Nota. La punctele b) si ¢) prezentarea unei solutii grafice, fird a argumenta, se puncteaza cu
2p.




